Exercicel :

Soit f la fonction définie par : f(x) =
Et (C) sa courbe représentative dans un repére orthonormé d’unité 2cm.

3x2+4x43
x2+1

1. Déterminerlesréelsaetbtelque: f(x) =a+ xfil
2. Etudier les variations de f.
3. Déterminer I'équation de la tangente (T) a la courbe (C) au point | d’abscisseO0.
Etudier la position relative de (C) par rapport a (T).
4. Démontrer que | est un centre de symétrie de (C).
5. Construire la courbe (C) et la tangente (T) dans le repére propose.
Exercice 2 :

On donne ci-dessous le T.V d’une fonction f dérivable sur Ds.
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1. Déterminer Ds.
2. Déterminer les asymptotes de Ct
3. Déterminer le nombre de solutions des équations suivantes :
3
fO)=0;f() =2
4. Ily a une tangente horizontale de C:?
5. En déduire le signe de f.
Exercice 3 :
Soit g(x) = x3 +12x — 2
1. Etudier les variations de g.
2. a) Montrer qu’il existe un seul réel o tel que :
gl@)=0etqued<a<1
b) Etudier le signe de g(x).
. _x3+1
3. Soit f(x) = 12
a) Montrer que f est dérivable sur R et que :
/ _ xg(x)
Vx €IR, f'(x) = )7
3-12«x
b) Montrer que f(a) = 4
4. Etudier les variations de f.
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Exercice 4 :
Soit f la fonction de courbe suivant :

NoukwNeE

A

Déterminer le domaine de définition.

Déterminer les limites aux bornes de Ds.

Préciser les asymptotes et les branches infinies.

Résoudre I'’équation f(x) =0

Donner le signe de f(x).

Dresser le tableau de variations de f.

Discuter suivant les valeurs de m le nombre de solution de I'équation f(x) = m.

Exercice 5 :
A) Soit g la fonction définie par :

B)

ok wnN -

gx) =2x3-3x2-1
1. Etudier les variations de g.
2. Montrer que I'équation g(x) = 0 admet une unique solution acettelque: 1 < a <
2 . Donne un encadrement de a 0,1 pres.
3. En déduire le signe de g(x) suivant les valeurs de x.
On considere la fonction f définie par :
fx) =

x—1
x3+1

—g(x)
(x3+1)2
Etudier les variations de f.
Ecrire une équation de la tangente (T) a la courbe Cs de f au point d’abscisse 1.
Etudier la position relative de Cs par rapport a (T).
Tracer Cs et (T) dans un repére orthonormé.
Discuter suivant les valeurs de m le nombre de solutions de I’équation :
mx3—x+m+1=0

Montrer que : f'(x) =
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xercice o .

N . ipe 2x2%-2x+1
On consideére la fonction définie par: f(x) = .
c

1. Déterminer Ds puis les réels a, betctelque: f(x) = a + g + ==
2. a)Donne le tableau de variation de f. (utiliser la derniere écriture de f).
b) En déduire que : Vx € ]10;1[: f(x) <0
3. Soit Cla courbe représentative de f dans le repére orthonormé (0,1,7) d’unité 2cm.
a) Montrer que C admet trois asymptotes dont on déterminera les équations.
b) Démontrer que I'axe A d’équation x = % est une axe de symétrie de C.
c) Représenter A, les asymptotes et la courbe f dans le repére (0,1,7).
d) Discuter graphiquement suivant les valeurs du parametre m le nombre de
solutions de I"’équation f(x) = m.
4. Soit (Uy) la suite définiepar:Vn e N* U, = f(n+ 1)
a) Calculer U; et U,
b) Démontrer que (U,,) est décroissant et minorée (On peut utiliser le T.V de f).
5 SoitS,=U;+U; +--+U,
a) Calculer S, en fonction de n (utiliser la deuxieme écriture de f).

b) Démontrer que : lim 5_,21
n—+co N
Exercice 7 :
On considére f la fonction définie sur |—1; +oo[ par: f(x) = x/l—fx

1. a)Calculer lim f(x) et lim f(x)
x—>—1*% X—+00

b) Etudier les branches infinités de la courbe Cf.
VZ(x+2)
2(1+x)V1+x
b) Donner le tableau de variations de la fonction f.

c) Déterminer f([0; 1])

. x(14x)
3. Montrerque f(x) —x = RN

En déduire les positions relatives de Cs et la droit (D) ; y = x

2. a) Montrer que Vx € |—1; +oo[; f'(x) =

Déterminer I'’équation (A) de la tangente a la courbe (Cs) au point d’abscisse O.
Calculer f’(x) pour tout x de |1 ; +oo[. En déduire la concavité de (C¢) sur ]1; +oo[
Tracer la courbe (Cs).

a) Montrer que f admet une fonction réciproque f =1 définie sur un intervalle J 3
déterminer.

b) Tracer (C¢-1) la courbe de f~! dans le méme repére.
1

UOZE

8. Soit (U,)n € N la suite définie par : S(VREN

Uns1 = f(Un)
a) Montrerque (VneN);0<U, <1

Montrer que (VE N) ; % > 1
n

No wu ks

b) En déduire que (U,,) est convergente et déduire sa limite.

.
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